
Trojné integrály na trojrozměrných intervalech

Vypočítejte uvedené trojné integrály:

a) 
M

1d d dx y z��� , kde M 0;1 0;2 0;3� � � ; 

b) � �
M

d d dx y z x y z� ���� , kde M 0;1 0;1 0;1� � � ; 

c) 
M

d d dxyz x y z��� , kde M 0;1 1;2 2;4� � � ; 

d) 
M

cos d d dxz y x y z��� , kde 4M 0;1 0; 0;1�

� � � ; 

e) 
M

d d dxe x y z��� , kde M 0;1 0;1 0;1� � � ; 

f) 
� � � �� �2 2 2

M

1 d d d
1 1 1

x y z
x y z� � �

��� , kde M 0;1 0;1 0;1� � � ; 

g) � �� �� �
1
22 2 2

M

1 1 1 d d dx y z x y z
�

� �� � �� ���� , kde 1 1 1 1 1 1
2 2 2 2 2 2M ; ; ;� � � � � � ; 

h) � � � �
M

sin sin d d dx y y z x y z� ���� , kde 2 2 2 2M 0; ; 0;� � � �

� � � � ; 

i) 
M

1d d dx y z x y z� � ���� , kde M 0;1 0;2 0;3� � � ;.

Návod: Trojné integrály převeďte na trojnásobné pomocí Fubiniovy věty: Pro K ; ; ;a b c d e f� � �  platí

� � � �
K

; ; d d d ; ; d d d ...
fb d

a c e

f x y z x y z f x y z z y x
� �� �

� �� �� 	� 	� �
 �� 
��� � � � ,

kde na pořadí jednonásobných integrací nezáleží.

Výsledky:
a) � �6 ; b) � �3/ 2 ; c) � �9 / 2 ; d) 2 / 8� �

� � ; e) � �1�e ; f) 3 / 64� ��� � ; g) 3 / 27� ��� � ; h) � �� ;

i) � �7 7 7 7 78
105 7 6 5 3 2 1� �� � � � �
� �� �

.

Vypočítejte trojné integrály:

a) 
M

d d dA x y z��� , kde 1 2 1 2 1 2M ; ; ;a a b b c c� � � ; 212121 ,,,,,, ccbbaaA  jsou zadané konstanty; 

b) � �
M

d d dax by cz d x y z� � ���� , kde M 0; 0; 0;� � � � � � ; ��� ,,,,,, dcba  jsou zadané konstanty; 

c) 
M

dxdydzn n nx y z��� , kde M ; ; ;x x y y z z� �� � 	 �� � 	 �� � ; n je liché přirozené číslo a zyx ��� ,,  jsou

zadané konstanty; 



d) 
� �� �� �2 2 2 2 2 2

M

1 d d dx y z
a x b y c z� � �

��� , kde M ; ; ;
4 4 4 4 4 4
a a b b c c� � � � � �

� � � � � � ; cba ,,  jsou zadané

kladné konstanty; 

e) � �
M

cos d d dx y zk x k y k z x y z� � ����� , kde 2 2 2M 0; 0; 0;
x y zk k k
� � �

� � � , kde zyx kkk ,,  jsou zadané

nenulové konstanty. 

Výsledky:

a) � �� �� �� �121212 ccbbaaA ��� ; b) � ��
�

�
�
�

�
��� dcba ������

2
1 ; c) � �0 ; d) � �8 ; e) � �0 .


