Dvojné integraly na obecnéjSich mnoZinach

Vypocitejte dvojné integraly:

a) ”xzydxdy,kde M={[x,y]€R2 :xe(O, 1)/\x2 Sny};
M

b [[ydxdy, kde M={[x,y]e]R2 sxe (-1 Ha—I-¥ SyS\/l—xz};

t

c) yxsinydxdy,kdeMz{[x,y]eRz:ye<0,g>/\0SxScosy};

) [f(4-1*)" dudy, kde M={[x,y]e R*:y€(0,2) A0 <x <)
A

e) ﬂZydxdy,kde M={[x, y]eR*:xe(0, n/4)A0< y<1/cosx}:
A

0 [[Va—r dedy, kde M={[x, y]e R :xe(0, 2)a0< y <}
M

g)  [[y1+ dxdy, kde M={[x,y]e R*:y€(0, )A0<x <y}

M

h) H(x-i-y)dxdy,kde M:{[x’ y]eRz :xe<_2’ 2>/\0Syg4_x2}’
M

i) H(y2+2xy)dxdy,kdeM={[x,y]eRz:xe(O, 4) A xgygz};
M

Navody:

0

x Vi? n/2( cosy
a) szydxdy=l[[.|‘x2yddex;b) Hydxdy= 1_[{ II yddex;c) Hxsinydxdy= /f[ fxsinydx
M 0\ x? M -1 o2 M 0

2

J[].(4—y2)3/2dxjdy ) ”2ydxdy="'|.( TXZydyjdx;

0 0

D [[Va-x dxdy=2j(]d4—x2 dyjdx;g) [[y1+»° dxdy=lj[yj 1+y° dxjdy;

d [f(4-» )" dudy =

h) jj(x+y)dxdy=zj( f(x+y)dyjdx;i) .”(yz+2xy)dxdy=](;[(y2+2)g/)dyjdx.

Vysledky:
a) [1/35]; b) [0]; ¢) [1/6]; d) [32/5]; e) [1]; f) [8/3]; g) [2(2\/5—1)/9] ; h) [256/15]; 1) [256/15].

de;




Dvojny integral JL ldxdy udava plo$Snou miru (obsah) mnozZiny M. Pomoci dvojnych

integralii ur&ete plo$né obsahy nasledujicich mnoZin (rovinnych ttvari) ':
a) Mz{[x,y]eRz:OSxSI/\xZSyS«/;};
b) M={[x,y]eR2:7[/4£x£57t/4/\cosx£ySsinx};

c) Mz{[x,y]eRz:y”SxS"y/\OSysl,neN};

d) obdélniku o stranach a a b;

e) kruhu o poloméru R;

f) elipsy o poloosach a a b;

g) trojuhelniku o vrcholech 4 = [O, 01 B= [b, Ol C= [cl, cz], kde b, ¢; a ¢, jsou zadané konstanty, b > 0,
0<c <b, 0<c,.

Vysledky:

a) [1/3]; b) [2&] ;o) [(n=D/(n+D]; d) [ab]; e) [nR* |: ) [rab]: g) [be, /2].

' Mnoziny znzornéte graficky.



