Dvojné integraly na dvojrozmérnych intervalech

Vypocitejte dvojné integraly:

a) H(x2 +2y” —xy+1)dxdy , kde K =(1,2)x(2,3);
b) ﬁysinxdxdy,kde K =(0,n)x(0,7/2);

©) ijj(xe“”)dxdy ,kde K =(0,1)x(0,1);

d) }sz y’dxdy , kde K =(1,2)x(1,2);

¢) H%dxdy  kde K =(1,2)x(3,4);

f) }J.sin(x+y)dxdy ,kde K =(0,n/4)x(0,n/4);
2 ﬁ(ﬂyz)dxdy ,kde K =(0,1)x(0,2) ;

hy  [[xysinxdedy, kde K =(-m/2,7/2)x(0,n/4);
K

Navod: Dvojné integraly pieved’te na dvojnasobné pomoci Fubiniovy véty: pro K = (a,b) X <c, d > plati

[y drdy = If(x,y)ddeF bjf(x,y)dedy.

c\a

Vysledky:
a) [49/4]:b) [77/4]:0) [e-1]: d) [49/4]:¢) [1/8]: D) [\/E—l];g) [11/3]:h) [n* /16].

Vypocitejte dvojné integraly:

a) H(ax+by)dxdy ,kde K = (O,a)x(O,B) ,kde a, b, o, B jsou zadané konstanty (o> 0, p>0);
K

b) ”(axz +by? )dxdy ,kde K = (—(x, oc> % (—B, B> ,kde a, b, o, B jsou zadané konstanty (o >0, p>0);
K

c) ”xydxdy, kde K =<oc—A, oc+A>><<B—A, B+A>, o, B, A jsou zadané konstanty (A >0);
K
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d)  [[sin(kx+k,y+0o)dxdy, kde K =(0,2n/k,)x(0,2n/k,}, k., k,, ¢ jsou zadané konstanty (kk, #0);.
K

Vysledky:
a) [ (aa’p+bpat)/2]: b) [4ap(o’a+B)/3]; ) [(mm)z] ;d) [2sino/(kk,)].




Dvojny integral ﬂ f (x, y) dxdy udava objem télesa leziciho pod grafem funkce f na
K

mnoZiné K. Pomoci dvojného integralu uréete objemy nasledujicich téles ':

a) f(x, y)=x+l/y, K=<0, l>><<1,2>;

b) f(x,»)= y/(x+y)2 s K=(1,2)x(1,2);

¢) kvadru o hranach a, b a c;

d) trojbokého hranolu, jehoz podstavu tvoii rovnoramenny pravouhly trojihelnik o odvésné a a jehoz stény
jsou obdélniky o stranach a, resp. V2a ;

e) trojbokého hranolu, jehoz podstavu tvofi rovnostranny trojuhelnik o strané a a jehoz stény jsou obdélniky o
strandch a a b.

Vysledky:

a) [1/2+In2]:b) [SIn2-3In3]; ¢) [abe]: d) [ab? /2] €) [ﬁazbm] .

! Pokuste se o nacrtek t&chto téles.



