Parcialni derivace sloZzenych funkei

Pro zadané funkce f{x,y) resp. f(x,y,z) a gi(¢), 22(¢) a g3(¢) vypofitejte prvni derivaci funkce
h(t) = figi(1), g2(1)) resp. h(1) = figi(1) , g2(1) , g3(1)):

a)
b)
©)

d)

e)
f)

g)
h)

f)=x"—xy+y*, g () =5t-1, g,(t)=3~1;
flx,y)=€"", g (t)=2t+3, g,(1)=2t-3;
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f(xay)z'XInya gl(t):tz_lg gz(t)=t2+l;
l .
S, y)=——, g (1) =cost, g,(t)=sint;
X +y
f(x5y)=(x_y)205 gl(l‘)=e[, gz(t)=e_’;
f(x,y,z):xZ +y2 +Zz’ gl(t)=Sint, g2(1)=COSt, g3(t)=tgt;

fx,y,z)=In(x+2y+3z2), g () =t, g,()=1*, g,(t)=1";
fy,z)=xyz, g()=t, g,()=¢", gy()=¢".

Vysledky:

Pro zadané funkce f(u), g(x,y) resp. g(x,y,z) vypocitejte vSechny prvni parcidlni derivace
funkce A(x,y,z) = f(g(x,y)) resp. h(x,y,z) = f(g(x,y,2)):

a)  f()=sinu, g(x,y)=x"+y*;

b) fwy=e", glx,y)=x"+y";

¢) f(u)=cosu, g(x,y)=3x+4y;

d) f@)=Yu, g(x,y.2)=x’z";

e) f(u)=arctgu, g(x,y,z)=xyz;

) fw)=Ihu, g(x,y,z)=\/x2+y2+zz.
Vysledky:

Pro zadané funkce f(x,y) a g;(u,w) a go(u,w) vypocitejte vSechny prvni parcialni derivace
funkce n(u,w) = f(g1(u,w), g2(u,w)):

a)
b)
©)
d)
e)

O,y =x"=3xp+y°, g u,w)=2u+3w, g,(u,w)=u-2w;
f,y)=e"", g (u,w)=usinw, g,(u,w)=ucosw;
fx,y)=x", gu,w)y=u+w, g,u,w)=u-w;
fOuy)=xy, g (u,w)=utgw, g,(u,w)=wtgu ;
fx,y)=Inx-Iny, g m,w)=e"+e", g,(u,w)=€" —e".

Vysledky:



Vypocditejte nasledujici parcialni derivace / upravte nasledujici vyrazy:

a) i\/)cz +y2 ;
ox
0 20
b) —(x+y) ;
(xe)
0 X
c) —arctg—;
Ox y

d) iarccotgﬁ ;

Vysledky:

o 1 0 0
d) — ; h) 2—f(2x+y)—— f(2x+y);
)axszry3 ) 6yf(x ») 8xf(x y)
e) iln(x—i—ln ) 1) aif(ax—i-b )—bif(ax+b );
Y y)s Y Y o V) s
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e R T G R e
o . 1 o ’
g) Earcs1n(zcosx+yz); k) c—zyu(x—ct)—gu(x—ct).




