
Integrace metodou per partes

Pro každou primitivní funkci určete její definiční obor !

Vypočítejte:

a) sin dx x x� ;  (Návod: sin ,f x g x� � � .)

b) cos dx x x� ; 

c) 2 sin dx x x� ;  (Návod: 2sin ,f x g x� � � .)

d) 2 cos dx x x� ; 

e) 2sin dx x� ; (Návod: sin , sinf x g x� � �  a dále užijte 2 2cos 1 sinx x� �  a / 2y a y y a� � � � .)

f) 2cos dx x� . 

Výsledky:
a) � �sin cosx x x C� � ;
b) � �Cxxx �� sincos ;
c) 2 cos 2 sin 2cosx x x x x C� �� � � �� � ;

d) 2 sin 2 cos 2sinx x x x x C� �� � �� � ;

e) 1
2 ( sin cos )x x x C� �� �� � ;

f) 1
2 ( sin cos )x x x C� �� �� � .

Vypočítejte:

a) dxxe x� , 2 dxx e x� ;  (Návod: xf e� � .)

b) 2( 1) dxx e x�� ;  (Návod: � �
2, 1xf e g x� � � � .)

c) ln dx x� , 2ln dx x� ;  (Návod: 1f � � .)

d) ln dx x x� ;  (Návod: , lnf x g x� � � .)

e) ln dx x
x� .  (Návod: 1/ , lnf x g x� � �  a dále užijte / 2y a y y a� � � � .)

Výsledky:

a) � � � �� �CxxeCxe xx
����� 22;1 2 ;

b) 2( 4 5)xe x x C� �� � �� � ;

c) � � � �� �CxxxCxx ����� 2ln2ln;1ln 2 ;

d) 2 21 1
2 4lnx x x C� �� �� � ;

e) 21
2 ln x C� ��� � .

Vypočítejte:

a) arcsin dx x� ;  (Návod: 1, arcsinf g x� � �  a užijte 2 21 / 1x x x
�

� � � � .)

b) arccos dx x� ; 

c) arctg dx x� ; 



d) arccotg dx x� . 

Výsledky:

a) 2arcsin 1x x x C� �� � �
� �

;

b) 2arccos 1x x x C� �� � �
� �

;

c) � �21
2arctg ln 1x x x C� �� � �� 	 ;

d) � �21
2arccotg ln 1x x x C� �� � �� � .

Pomocí metody per partes vypočítejte:

a) ( ) ( )df x f x x�� ;  (Návod: Užijte / 2y a y y a� � � � .)

b) ( ) ( )df x f x x� ��� , ( ) ( 1)( ) ( )dn nf x f x x�

� . 

Výsledky:

a) � �21
2 f x C� ��� � ;

b) � �
21

2 f x C� �� �� �� �� �
� � � �

2
1
2

nf x C� �� � �� 	
 �� 	
.

Dokažte rekurentní vzorce:

a) 1d d ,n x n x n xx e x x e n x e x n�

� � �� � � ; (Návod: ,x nf e g x� � � .)

b) 1 2sin d cos sin ( 1) sin d ;n n n nx x x x x nx x n n x x x n� �� � � � � �� � � ; (Návod: sin , nf x g x� � �  a integraci
per partes proveďte dvakrát.)

c) 1 2cos d sin cos ( 1) cos d ;n n n nx x x x x nx x n n x x x n� �� � � � �� � � ;

d) 1ln d ln ln d ;k k kx x x x k x x k�� � �� � � ; (Návod: 1, lnkf g x� � � .)

e) 1 211sin d cos sin sin d ; , 0n n nn
n nx x x x x x n n� �

�

� � � � �� � � ; (Návod: 1sin , sinnf x g x�

� � �  a dále využijte
2 2cos 1 sinx x� �  a / 2y a y y a� � � � .)

f) 1 211cos d sin cos cos d ; , 0n n nn
n nx x x x x x n n� �

�

� � � � �� � � .

Pomocí vzorců z předchozího cvičení vypočítejte následující integrály:

a) 6 dxx e x� ; 

b) 6 sin dx x x� , 6 cos dx x x� ; 

c) 6ln dx x� ; 

d) 6sin dx x� , 6cos dx x� ; 

e) 5sin dx x� , 5cos dx x� ;

f) 4

1 d
sin

x
x� , 4

1 d
cos

x
x� . 

Pokuste se rovněž vypočítat



g) 5

1 d
sin

x
x� , 5

1 d
cos

x
x� .   (Návod: � �2

1 d ln tg
sin

xx C
x

� ��  resp. � �2 4
1 d ln tg

cos
xx C

x
�

� � �� .)

Výsledky:

a) � �� �Cxxxxxxex
������� 720720360120306 23456 ;

b) 
� �Cxxxxxxxxxxxxx �������� cos1440sin720cos360sin120cos30sin6cos 23456

� �Cxxxxxxxxxxxxx ������� sin1440cos720sin360cos120sin30cos6sin 23456 ;

c) � �� �Cxxxxxxx ������� 720ln720ln360ln120ln30ln6ln 23456 ;

d) 
5 35 15 151

6 24 48 48cos sin cos sin cos sinx x x x x x x C� �� � � � �� �
5 35 15 151

6 24 48 48sin cos sin cos sin cosx x x x x x x C� �� � � �� � ;

e) 4 2 81 4
5 15 15cos sin cos sin cosx x x x x C� �� � � �� �

4 2 81 4
5 15 15sin cos sin cos sinx x x x x C� �� � �� � ;

f) 1
3 2

1cotg 2
sin

x C
x

� �� �
� � �� �	 


� � �

1
3 2

1tg 2
cos

x C
x

� �� �
� �� �� 	


 �� 
;

g) 4 23 31 x
4 8 8 2cos sin cos sin ln tg x x x x C�� �� � � �� � � �4 23 31

4 8 8 2 4sin cos sin cos ln tg xx x x x C� � �� �� � � �� � .


